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Resumo: Este artigo tem o propdsito de analisar as estratégias apresentadas por alunos de 3° ano do
Ensino Médio ao resolverem uma situagéo envolvendo a ideia de divisao proporcional na razdo de 3 para 1.
Trata-se de uma pesquisa qualitativa realizada em uma escola particular da Grande Sdo Paulo com 43
estudantes de duas turmas concluintes da Educagao Basica. A coleta de dados realizou-se por meio da
apresentacdo de situacbes-problema em um questionario — de carater diagnostico —, as quais foram
resolvidas e enviadas digitalmente por e-mail para a professora de Matematica das referidas turmas, que é
coautora do artigo, por meio do qual se solicitou as resolugdes de formas diferentes, caso fosse possivel.
Neste artigo, analisou-se uma das situagdes envolvendo divisdo proporcional. A andlise das estratégias
permitiu identificar que nenhum dos alunos investigados resolveu a situagdo de duas maneiras. Quanto a
resolugado, identificou-se que a maioria dos estudantes se utilizou da Algebra (modelagem de equagdo e
sistemas de equacgdo) e a minoria fez uso da Aritmética (ideias de divisdo, fragao, triplo e particdo). Foi
identificado a necessidade de um enfoque mais amplo da abordagem didatica desse tipo de raciocinio no
Ensino Médio.

Palavras-chave: Educacdo Matematica; Raciocinio Proporcional; Estratégias de Alunos; Ensino Médio.

Abstract: This article aims to analyze the strategies used by 3rd-grade high school students to solve a
situation involving the idea of proportional division in the ratio of 3 to 1. It is a qualitative research, carried out
in a private school in the metropolitan area of Sao Paulo, SP, Brazil, with 43 students from two groups
finishing basic education. Data collection was carried out through the presentation of problem situations in a
questionnaire — of a diagnostic nature —, which were solved and sent digitally by e-mail to the coauthor of the
article, who is their mathematics teacher. Students were requested to solve resolutions in different ways, if
possible. As for the solution, the analysis revealed that most of the students used algebra (equation
modelling and equation systems), while the others used arithmetic (notions of division, fraction, triple, and
partition). The need for a broader focus on the didactic approach of this type of reasoning in high school was
identified.

Keywords: Mathematics Education; Proportional Reasoning; Studant Strategies; High School.
Data de submissao: 30 de abril de 2022.
Data de aprovagao: 15 de dezembro de 2022.

1 Curriculo sucinto: Graduada em Matematica pela Universidade Presbiteriana Mackenzie, mestranda do Programa de Educacéao
Matematica da Universidade Anhanguera de Sao Paulo e professora do Colégio Adventista da Liberdade de Sao Paulo. Contribuigao
de autoria: Coleta de Dados, Escrita — Primeira Redagéo, Andlises. Contato: helenacbm.martins@gmail.com.

2 Curriculo sucinto: Mestre em Histéria Politica e Sociedade pela Pontificia Universidade Catdlica de Sdo Paulo, doutoranda do
Programa de Educacdo Matematica da Pontificia Universidade Catdlica de Sao Paulo, docente do Programa de Educagao Matematica
da Universidade Anhanguera de Sao Paulo. Contribuicdo de autoria: Orientagdo, Apoio no Planejamento, Orientagdo na Coleta de
Dados, Analises, Escrita — Revisao. Contato: angelicafontoura@gmail.com.

MARTINS, Helena do Carmo Borba; SILVA, Angélica da Fontoura Garcia. Divisdo Proporcional: uma

@ @ investigagéo sobre as estratégias utilizadas por alunos concluintes do Ensino Médio. REMAT: Revista Eletronica
B, da Matematica, Bento Gongalves, RS, v. 8, n. 1, p. €2004, 9 de margo de 2022.

https://doi.org/10.35819/remat2022v8i1id5154.



https://orcid.org/0000-0001-9894-3020
http://lattes.cnpq.br/9591739484369425
https://orcid.org/0000-0002-2435-9240
http://lattes.cnpq.br/5279665144777466
mailto:helenacbm.martins@gmail.com
mailto:angelicafontoura@gmail.com
https://doi.org/10.35819/remat2022v8i1id5154

REMAT: Revista Eletronica da Matematica 2

1. Introducao

A centralidade ocupada pelo Raciocinio Proporcional (RP) no desenvolvimento do
Raciocinio Matematico € um tema que se destaca na area da Educacédo Matematica. Por um lado,
esse tipo de raciocinio é bastante utilizado em situagdes corriqueiras; por outro, serve de
fundamento para estudos mais complexos que envolvem a proporcionalidade (LESH; POST,;
BEHR, 1988; LAMON, 2006). Ele demanda o desenvolvimento de uma diversidade de
capacidades, como interpretar, armazenar e processar uma série de informagdes utilizando-se de
aspectos tanto quantitativos como qualitativos de pensamento.

Todavia, estudos de Faria e Maltempi (2020) mostram que, historicamente, no ensino
brasileiro tém se privilegiado os procedimentos de calculo e memorizagcdo em detrimento do
desenvolvimento desse tipo de raciocinio. Nesse contexto, consideramos ser importante investigar
como estudantes concluintes da Educagao Basica resolvem situagcdes que demandam essa forma
de pensamento. Neste artigo, analisamos as estratégias utilizadas por um grupo de 43 alunos do
Ensino Médio que estudam em uma escola particular da cidade de Sao Paulo ao resolverem
situacdes que envolvem a ideia de divisao proporcional na razdo de 3:1.

Para descrever o estudo desenvolvido, destacamos sua relevancia e o marco teodrico
utilizado tanto para escolher a situagéo-problema como para analisar os dados. Em seguida,
descrevermos os procedimentos empregados no estudo, a discussdo e a analise dos dados

coletados. Por fim, expomos nossas consideragdes sobre a investigacao desenvolvida.

2. Da relevancia a fundamentacgao teérica

Para justificar a escolha por pesquisar o RP, apoiamo-nos em Lamon (2006), Lesh, Post e
Behr (1988) e Behr et al. (1992), que consideram essa tematica essencial para o desenvolvimento
do Raciocinio Matematico. Lamon (2006) argumenta que esse raciocinio abre as portas também
para ciéncias do Ensino Médio e, eventualmente, para carreiras profissionais. Lesh, Post e Behr
(1988) reforcam que ele é o alicerce para a aprendizagem de Aritmética e Algebra.

Essa perspectiva esta em consonancia com documentos curriculares internacionais, como
o Curriculum Evaluation: Standards for School Mathematics, do National Council of Teachers of
Mathematics (NCTM, 1989, p. 82, traducdo nossa), que indica que “[...] o raciocinio proporcional é
de tamanha importancia que merece todo o tempo e esforgo para ser ampliado, o que garante seu
desenvolvimento cuidadoso”. Documentos curriculares federais brasileiros também evidenciam tal
relevancia. Os Parametros Curriculares Nacionais (PCN) consideram a proporcionalidade como
um conhecimento matematico fundamental e justificam sua importancia por sua utilidade para a
compreensao de situagdes cotidianas: “[...] O fato de que varios aspectos do cotidiano funcionam

de acordo com leis de proporcionalidade evidencia que o raciocinio proporcional € util na
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interpretacao de fendmenos do mundo real” (BRASIL, 1997, p. 38). Chamam a aten¢do também
para as caracteristicas do RP e sobre a necessidade de aborda-lo a partir de diferentes pontos de
vista: “[...] Ele estéa ligado a inferéncia e a predi¢ao e envolve métodos de pensamento qualitativos
e quantitativos [...]. Para raciocinar com proporgcdes € preciso abordar os problemas de varios
pontos de vista e também identificar situacbes em que o0 que estd em jogo é a nédo
proporcionalidade” (BRASIL, 1997, p.38). Da mesma forma, a Base Nacional Comum Curricular
(BNCC) pondera que a proporcionalidade ¢ uma das ideias fundamentais da Matematica e
destaca a presenca desse saber desde 0 segundo ano uma vez que propde o desenvolvimento de
habilidades que se utilizem de ideias como dobro, triplo, metade, terga parte. Nos anos seguintes
essas ideias sdo ampliadas desde o Ensino Fundamental até o Ensino Médio. A ideia da divisao
proporcional € incluida no rol de habilidades do quinto ano do Ensino Fundamental (BRASIL,
2018).

Tal centralidade também € observada pelas pesquisas aqui destacadas. Lesh, Post e Behr
(1988, p. 4, tradugdo nossa), por exemplo, consideram que “[...] o raciocinio proporcional é o
culminar da aritmética elementar e o alicerce de tudo o que se segue. Consequentemente, ocupa
uma posigao pivd nos programas escolares de Matematica (e das Ciéncias)”. Ja Lamon (2006), a
partir da constatacdo da relevancia da tematica, destaca ser fundamental que os professores
atentem para a necessidade de dispender um maior tempo e mais esforcos para garantir seu
desenvolvimento.

Observamos que, se, por um lado, ha o reconhecimento por parte de pesquisadores e
elaboradores dos documentos curriculares da importancia do pensamento proporcional, por outro
lado, ficam explicitas as dificuldades apresentadas nos processos de ensino e aprendizagem
dessa tematica. Lamon (2006, p. 3) mostra fragilidades ligadas ao ensino focado nos
procedimentos e nas regras, pois “[esses encaminhamentos] sdo pobres substitutos para a
compreensao”.

Nesse contexto, consideramos relevante analisar as estratégias utilizadas por alunos
concluintes da Educacgao Basica em situagdes que envolvem o RP, sobretudo, quando incluem a
divisdo proporcional na razdo de 3:1. O estudo realizado para o artigo foi inspirado em ideias de
Lamon (2006). A escolha dessa tematica se deve a proposi¢ao feita na BNCC (BRASIL, 2018) do
desenvolvimento desse assunto ja no quinto ano da Educacéo Basica. A habilidade em questao
descrita para o quinto ano é EFO5MA13': “Resolver problemas envolvendo a partilha de uma

guantidade em duas partes desiguais, tais como dividir uma quantidade em duas partes, de modo

' O codigo alfanumérico EFO5MA13 € composto da seguinte forma: o primeiro par de letras indica a etapa
de Ensino Fundamental. O primeiro par de numeros o ano a que se refere a habilidade — quinto ano. O
segundo par de letras indica o componente curricular — Matematica (MA). O udltimo par de numeros indica a
posi¢édo da habilidade na numeragao sequencial do ano “13”.
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que uma seja o dobro da outra, com compreensao da ideia de razdo entre as partes e delas com o
todo” (BRASIL, 2018, p. 295).

3. Metodologia

Apoiados em Bogdan e Biklen (1994), classificamos esta pesquisa como qualitativa. O
planejamento da atividade foi inspirado nas propostas introdutérias de Lamon (2006), focalizadas
nos construtos basicos de raz&o e proporgéo.

Para desenvolver esta pesquisa foram escolhidas duas turmas de alunos concluintes do
Ensino Médio. O tema foi trabalhado, pela primeira autora, também professora da turma, durante
trés aulas nas quais foram realizadas atividades e situagcdes problema envolvendo grandezas
diretamente e inversamente proporcionais, razao e divisao proporcional. A dindmica das aulas,
inseridas em um contexto de revisdo pré-vestibular com abordagens baseadas no material
didatico que propunha questdes de vestibulares e do ENEM. Nas aulas que transcorreram no
modo on-line, foram discutidos e resolvidos os problemas utilizando mecanismos algébricos e
aritméticos sempre que o problema permitia uma discussdao sobre métodos de resolugao,
avaliando a possibilidade de resolucédo aritmética quando possivel e algébrica do mesmo modo.
Foram realizadas algumas atividades pelos dois métodos, porém pelo fato de serem aulas on-line,
nao pode ser observado de perto o desenvolvimento dos alunos e suas anotagdes, apenas as
declaragdes verbais de compreenséo e observagdo dos caminhos aritméticos e algébricos. Apds
essas aulas foi proposta uma atividade que serviria como avaliacio dos conceitos estudados e ao
mesmo tempo seria utilizada para analise dessa pesquisa. Foi solicitado aos alunos que
desejassem participar da pesquisa, que se identificassem como “participantes” no cabecalho junto
ao seu nome. A atividade foi desenvolvida e aplicada remotamente, por e-mail, de modo que os
pensamentos dos participantes se revelaram por meio das atividades escritas enviadas para nés,
por e-mail em até trés dias apds a realizagdo, lembrando que a pratica foi realizada durante o
cenario de pandemia vivido no ano de 2020.

Os dados analisados envolveram a resolugdo de uma situagcdo-problema sobre RP,
solucionado por 43 participantes de uma escola particular de Sdo Paulo, sendo desses 17
meninos e 31 meninas. Frisamos que a participacdo na pesquisa foi voluntaria. Os conceitos
foram explorados por meio da resolucao individual das situagdes problema as quais deveriam ser
resolvidas de formas diferentes, quantas fossem possiveis. Foram testados os conceitos de
divisdo proporcional e razdo em duas atividades.

Para este estudo, em especial, foi selecionada uma das atividades que tratou de divisao
proporcional uma vez que nas recomendacdoes da BNCC (BRASIL, 2018) esta habilidade é

considerada como uma que deve ser desenvolvida ja no quinto ano do Ensino Fundamental.
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Para avaliar a compreensdo desses conceitos pelos estudantes ao final da Educacao
Basica, aplicamos a seguinte situagao-problema:

Quadro 1 — Enunciado do problema em estudo

Duas irmas tém, entre elas, 32 bonecas. Porém, a irma mais velha tem 3 vezes mais bonecas do que a irma
menor. Sendo assim, quantas bonecas tem a mais velha e quantas bonecas tem a mais nova ?

Fonte: Inspirado em atividades de Lamon (2006).

A situacdo apresentada envolve a ideia de divisdo proporcional de uma quantidade
pequena; o “32” é um numero bem conhecido pelos estudantes; e a divisdo proporcional era uma
razdo de 3 para 1, sendo necessaria a interpretacdo da razdo e o manuseio dos valores no
formato no qual a soma total é informada. A partir dessa informacio, esperavamos que 0s
estudantes realizassem a divisdo proporcional por meio de algum esquema de calculo. Os alunos
poderiam explorar os niumeros de forma aritmética e intuitiva para fazer a separagao das bonecas

ou utilizar particdes. Também tinham a possibilidade de se utilizar da Algebra.

4. Resultados e discussoes

Para apresentarmos a categorizacdo das estratégias de resolugdo utilizadas pelos
participantes desta pesquisa, expomos, inicialmente, uma tabela contendo a quantidade de
solugdes corretas e incorretas e as formas de resolugdo: por meio da Algebra ou da Aritmética.
Em uma primeira analise, observamos que, de um total de 43 participantes, 36 tiveram alguma
estratégia de resolucdo e todos eles se utilizaram da multiplicacdo, o que ja era esperado para
esse nivel de escolaridade, uma vez que o inicio da formalizacdo das estruturas multiplicativas
ocorre a partir do 3° ano do Ensino Fundamental.

Tabela 1 — Andlise das respostas da situacao-problema “Separacdo das bonecas”

Formas de resolugio Quantidade Quantidade
de acertos de erros
Calculo mental registrado parcialmente 3 0
Divide o total de 32 bonecas pelo total entre as partes (1:3), 9 0

0 4. (relagao parte-todo)
Utiliza a fragao do todo: %4 das bonecas para a irma menor

ARITMETICA e % para a maior. (operador) 2 0
Usa a ideia de triplo e compde o valor total. (composi¢ao) 2 0
Faz uso da ideia de particdo pela metade; em seguida,
agrega a metade de uma das partes a outra. (ideia de 2 0
metade)
Utiliza uma equagao em que uma parte do todo era o “Xx’, 18 2
ALGEBRICA sendo x + 3x = 32.
Usa um sistema com duas variaveis, uma para cadairma,
sendo x +y = 32 5 0
Nao fez 0 5
Totais 41 7

Fonte: Dados da pesquisa.
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Analisando a tabela é possivel observar que cinco participantes entregaram a situagao em

branco e, dos 43 que resolveram a situacéo, 25 utilizaram-se da Algebra e 18 da Aritmética, em

valores percentuais 58,13% e 41,86%, respectivamente. Também ficou clara a variedade de

formas aritméticas possiveis de serem utilizadas em maior quantidade, em comparacdo com as

possibilidades algébricas. No entanto, observamos que o uso da Aritmética foi menos explorado

pelos participantes e que a estratégia algébrica da equacéo foi a mais utilizada.

Para compreender as estratégias, expomos a seguir alguns protocolos. Tencionamos, com

isso, exemplificar nossas observacées e percepcoes.

Como o esperado, a forma de resolugdo mais utilizada pelos participantes foi a algébrica

por meio de uma equagao em que uma das partes era o “x”. Foram 18 os alunos que se utilizaram

dessa estratégia para solucionar o problema com sucesso.

Figura 1 — Resolug¢do do Participante 9:

Questdo 4

T

2.8

12‘1

e

3 Mbuegsea |
maie how 8 boneces.

o
{
B

Fonte: Dados da pesquisa.

A seguir, podemos observar os dois protocolos dos participantes que iniciaram a resolucao

utilizando essa mesma estratégia, modelaram a equagéo;

corretamente a atividade.

no entanto, nao concluiram

Figura 2 — Protocolo do participante 20: Questao 4

b R e

Fonte: Dados da pesquisa.

Figura 3 — Protocolo do participante 26: Questao 4
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Fonte: Dados da pesquisa.
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O participante 20 modelou a equacéo corretamente e, depois da realizagdo dos calculos,
obteve como solugdo x = 8; porém, nao interpretou esse valor, informando uma resposta
equivocada. O participante 26 também modelou uma equacao que lhe permitiria chegar a solugéo
correta, todavia registrou uma divisdo equitativa de 32 por 2 e incluiu 0 3.x =12, 0 que nao nos
permitiu desvendar sua maneira de pensar. Observamos que as formas desenhadas para a
resolucdo, indicaram que houve tentativas de trabalhar com os numeros por meios aritméticos e
algébricos, porém a compreensao nos dois casos nao foi suficiente para encadear o pensamento
até a solucdo. Sobre limitacbes que poderdo ser causadas se o foco for procedimental, Lamon
(2006, p. 3, traducao nossa) discute:

Claramente, muitas pessoas que nao desenvolveram sua habilidade de raciocinio
proporcional foram capazes de compensar usando regras em cursos de algebra,
geometria e trigopnometria, mas, no final, as regras sdo um substituto pobre para o
entendimento.

Analisando os protocolos, observamos que esses foram os Unicos erros na solugao dessa
questao. Também houve os cinco casos em que a atividade ficou sem resposta. Com isso, temos
um indice de 14,6% de alunos com alguma dificuldade para resolver a situagao.

Ainda verificando resolugdes que se apoiaram na Algebra, encontramos casos em que elas
foram feitas com duas variaveis e um sistema de equagdes, como nos exemplos apresentados
nas figuras a seguir.

Figura 4 — Protocolo do participante 7: Questao 4

= ayamy o~ xan=3a
XFawre mady vove 7 UX=3Y

_Y_.-\ZM mm.@.&wues. X.’L}-c—lz...._ e, ST
S 20T B V7] S 2R 25 511
Yo 3 T

Fonte: Dados da pesquisa.

Figura 5 — Protocolo do participante 13: Questao 4

Y- 2 Jnwmdrg —pennueM 32 Vaomer
(SR et EX V-5 EYTT Ax _aydas Oue 0. A0, TP
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LA il s Ao, | B =32 )
PO 2 [ 38 | A=2y
= A PRl EsE <32 | s
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J
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Fonte: Dados da pesquisa.
Reiteramos que, dos 43 participantes, 25 se utilizaram da Algebra para solucionar a

situacao-problema, sendo que cinco deles modelaram um sistema de equagdes e 20 montaram

MARTINS, Helena do Carmo Borba; SILVA, Angélica da Fontoura Garcia. Divisdo Proporcional: uma

@ @ investigagéo sobre as estratégias utilizadas por alunos concluintes do Ensino Médio. REMAT: Revista Eletronica
B da Matematica, Bento Gongalves, RS, v. 8, n. 1, p. €2004, 9 de margo de 2022.
https://doi.org/10.35819/remat2022v8i1id5154.



https://doi.org/10.35819/remat2022v8i1id5154

REMAT: Revista Eletronica da Matematica 8

uma equacao. Considerando os 41 acertos nesse problema, temos um percentual de 56,09% de
acerto utilizando a Algebra.

No que concerne a prevaléncia da resolugao por meio das equacbes, Ponte, Branco e
Matos (2009, p. 106) afirmam que as “equagdes sdo uma ferramenta fundamental para resolver
problemas e isso deve estar presente ao longo de todo o trabalho a realizar com equagdes no
ensino basico”. Esses autores discutem que as equacgdes sao utilizadas para a resolugdo de
diversos tipos de problemas e, dentre eles, destacam situacbes como a aqui analisada:
“Problemas envolvendo certas relagdes numéricas entre quantidades (entre os quais os
conhecidos problemas de idades); Problemas envolvendo a particdo de um todo num certo
numero de partes desiguais (por exemplo, os conhecidos problemas das herangas)” (PONTE;
BRANCO; MATOS, 2009, p. 106). Entretanto, notamos que nenhum dos alunos que resolveu a
situacdo por meio da Algebra tentou usar também a Aritmética para a resolver, e o contrario
também foi verificado, nenhum aluno que partiu da Aritmética tentou utilizar a Algebra ou
mecanismos diferentes.

O resultado da pesquisa mostra que os construtos aritméticos do RP foram utilizados por
41,8% dos participantes que resolveram o problema (18/43). Considerando apenas os acertos, o
percentual é de 43,9% (18/41). Esses dados sinalizam a subutilizagdo da Aritmética. Observemos

alguns protocolos de participantes que fizeram uso dessa estratégia nas figuras a seguir.

Figura 6 — Protocolo do participante 8: Questéo 4
1

Fonte: Dados da pesquisa.

Figura 7 — Protocolo do participante 6: Questao 4

o=

Fonte: Dados da pesquisa.
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Nos casos das Figura 6 e 7, temos resolu¢des que evidenciam a compreensao da relagéao
das partes com o todo, uma vez que apresentam a divisdo de 32 por 4 e a utilizagdo da parte 8
como referéncia para a divisdo proporcional. Esse tipo de solugao ocorreu com nove participantes,
entre os 16 que fizeram usos da Aritmética, sendo ele o mais frequente. Isso evidencia que boa
parte dos participantes apresentaram dominio das nog¢des de razao entre o todo e as partes.

Outras formas de resolugao aritméticas foram observadas além do célculo mental, usado

por trés participantes. A ideia de triplo esteve nos protocolos de dois alunos.

Figura 8 — Protocolo do participante 11: Questao 4
e N NPt

b

.1. Qq.—-b 1“&0“?@&?

) e v T

| 3L Low Lol

i1 .\‘ ﬂ_ll,_.

Fonte: Dados da pesquisa.

Houve também o uso das fragbes proposto a partir da interpretacdo da informacédo de
razao presente na situacido associada a ideia de operador sobre a quantidade total — 32 bonecas.

Tal estratégia foi utilizada por dois participantes, apenas.

Figura 9 — Protocolo do participante 22: Questao 4

i _ Jose

Fonte: Dados da pesquisa.

O participante 22 apresentou um conhecimento diferenciado dos numeros racionais em
relagdo aos demais, pois aplicou a ideia de fragdo como operador com a compreensio de que o
significado dessas operagdes o levaria a conclusao desejada. Segundo Lamon (2006), o dominio
dos usos dos numeros racionais € um forte aliado nas resolugdes de problemas.

[...] por trés de um unico simbolo de fragdo, existe um mundo de significado,
multiplas interpretagdes, representagdes e formas associadas de pensar e operar.
Como estamos ajudando criangas a construir significados alternativos para
numeros racionais, veremos que essas personalidades dos numeros racionais séo
parte de uma rede complexa de conhecimento que engloba todo um mundo de
conceitos multiplicativos. Algumas das ideias associadas que encontraremos
constituem a propria espinha dorsal da matematica — conceitos, processos de
raciocinio e representagdes recorrentes, recursivos, com complexidade crescente
nos dominios matematicos e cientificos. (LAMON, 2006, p. 26, tradugédo nossa).

Um trabalho diversificado envolvendo os significados e as representacbes das fracdes

implica desenvolver a possibilidade do uso desses numeros como ferramentas de raciocinio e
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viabiliza solugdes rapidas e inteligentes, pois estas estdo associadas a diversos significados que
podem estar envolvidos em muitas situa¢des (VERGNAUD, 2009).

O uso das particoes do todo em metade e em outra metade para compor as partes de 1:3,
também foi constatado, mas apenas nos protocolos de dois participantes.

Figura 10 — Protocolo do participante 36: Questao 4

.j__’g,__~}4f- =31
e

-
'\._.._p_“

@ _, s + ylha

i @-—D Lol H ngut

Fonte: Dados da pesquisa.

Sobre o uso do referencial “metade”, apoiamo-nos nos estudos de Spinillo (1992). A autora
afirma que sua utilizacdo pode ser uma boa estratégia para que estudantes fagcam julgamentos
acerca de quantidades numéricas. Percebemos que os alunos, assim como descreve a autora, a
partir analise de dimensbées complementares (parte-parte), conceberam suas resolugcbes por meio
do pensamento proporcional.

O uso do raciocinio proporcional foi identificado na estratégia utilizada pelo grupo de
alunos que encontraram um caminho aritmético, todavia, quando focamos os nossos olhares para
os estudantes que se utilizaram da Algebra observamos que os caminhos que envolviam meios
aritméticos ndo foram utilizados. Acreditamos que para os dois grupos a resposta encontrada,
pareceu ser suficiente para que interrompessem o trabalho e ndo seguissem buscando outra
forma de resolver. Esse resultado, revela uma rotina dos estudantes, de busca de solucéo e nao
de caminhos diferentes para uma solucao. Tal revelagao levou a professora, que também é autora
deste artigo, a refletir sobre os processos de ensino e aprendizagem do Raciocinio Proporcional
uma vez que, sob seu ponto de vista, nos anos finais do Ensino Fundamental e no Ensino Médio
houve valoriza-se a estratégias de solugdes de problemas que consideram Algebra em detrimento
da Aritmética. Tal reflexdo a necessidade de propiciar vivéncias aos alunos que lhes permitam

desenvolver o RP para além da Algebra.

5. Consideracgoes finais

Ao analisarmos os dados aqui apresentados, observamos que os alunos investigados

resolveram a situacdo e mostraram compreender a natureza multiplicativa da relagdo de
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proporcionalidade apresentada. Isso nos parece um ponto positivo, uma vez que estudos como os
de Lesh, Post e Behr (1988) mostram que essa percepgao € fundamental no RP.

No entanto, chamou-nos a atencdo a opcéo dos alunos por se utilizar da Aritmética ou da
Algebra, sem transitar entre essas duas formas de resolucgéo. Acreditamos que um fator contribuiu
para o percentual significativo de acerto — o grau de dificuldade da situacao-problema apresentada
aos participantes. A situacdo pode ser considerada de nivel facil observando-se a natureza
discreta das grandezas apresentadas e os numeros utilizados na situagao — inteiros e pequenos.
Sobre tal caracteristica, estudos como o Lamon (2006) nos mostram que a estrutura contextual
também pode ter colaborado para que a metade das estratégias fosse baseada na Aritmética.

Consideramos importante destacar que essa coleta foi realizada antes da discussao com a
turma sobre situacdes que envolvem o RP. Ao final do processo, a socializagao das diferentes
estratégias favoreceu a ampliacdo da base de conhecimentos do grupo de alunos a respeito
desse tipo de situacdo e, sobretudo, da utilizacdo da Aritmética como uma forma de resolver
problemas que envolvem RP.

Ao buscarmos a reflexdo sobre a pratica profissional do professor que leciona Matematica
para a Educacao Basica, esta pesquisa permitiu a professora da turma, coautora deste artigo,
identificasse a necessidade de propiciar vivéncias aos alunos que lhes permitam desenvolver o

RP para além da Algebra.
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